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Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.
Timpul delucru efectiv estede 3 ore.

|. FELADATSOR (30 pont)
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2+i 2-i _ 6 .
1. Igazold, hogy; T aholi® =-1.
2. Az x% -(2m+3)x+m? + 3n+ 2= C egyenlet megoldasai, és x,. Igazold, hogy(x - x2)2 =1,
barmelym valés szdm esetén!
3. Oldd meg a/x-3=5-x egyenletet a val6s szadmok halmazan!

4. Hatarozd meg hany haromjdgykilonbod szamjegyekdl all6 természetes szam képezhesak
paros szamjegyekkel!

5p | 5. Az ABC haromszégben ak , N és P pontok azAB, BC, illetve az AC oldalak fele#dpontjai
lgazold, hogyBM + BN =BP .
5p | 6. Hatarozd meg azokat az valés szamokat, amelyeksin 2x = cox €s xD[]—ZT ,ﬂ}.
II. FELADATSOR (30 pont)
111 X+y+z=1
1. Adott az A(a) =|1 a 3| matrix és az x+ay+3z=2 egyenletrendszer, ahal valés szam.
1 3 a X+3y+az=2
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a) Igazold, hogydet( A(a)) =(a+ 1)(a- 3, barmelya valés szam esetén!

b) Hatarozd meg azokat am valés szamokat, amelyeki(m) A(2-m) = A(2-m) A(m).

c) Hatarozd meg azokat aa egész szamokat, amelyekre az egyenletrendszerggdtien
(%0, Yo:2o) Megoldasa van ég), Yy, z, egész szamok!

2. A val6s szamok halmazan értelmezzikxdzy = —5xy + 10x + 10y — 1§ miiveletet.

a) lgazold, hogyxOy =2-5(x~2)(y~- 2, barmelyx ésy valés szam esetén!

b) Hatarozd meg an természetes szamokat, (radn)COn=n.

c)Haala=b ésbb=a, igazold, hogya=b=2 vagya:b:%.

I11. FELADATSOR (30 pont)
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1.Adottaz f R - R, f(x)= fuggvény.

I S
[2
X" +2X+2
a) Hatarozd meg aZ fliggvény monotonitasi intervallumait!
1

-

b) Igazold, hogy lim ( f (x))zx =
X — +oo e

c) lgazold, hogy barmelw, aD(—\/E,—l) valos szam esetén dz(x) = a egyenletnek pontosan két

kulénb6d valés megoldéasa van!
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2. Adott az f :(-1,+o) - R, f(x)= 1 fiiggvény és mindem zér6tol kilonbod természetes

VXx+1
1

szam esetén értelmezziik Bz= [ X" (x)dx szamot.
0

1
5p | @) Igazold, hogy| f (x)dx=2(v2-1).
0

5p | b) Igazold, hogyl , s—+1, barmelyn zér6tdl kilonboéd természetes szam esetén!
n

5p | ¢) lgazold, hogy(2n+1)|n =2/2- Al 4, barmelyn, n>2 természetes szam eseten!
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