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Clasa a X-a

1. Fie uyveC cu proprietatea u+v=10 si [u|=|v|=13. Demonstrai cd u***® +v***® e R.

Supliment Gazeta Matematica
2. a) Demonstrati cd sin(cosx) < cos(sinx), pentru orice XE{O,%]
log, b +Iogbc N log, a >g_

a+b b+c c+a 2
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b) Fie a,b,ce(0,1)cu proprietatea a+b+c=1. Demonstrati ca

3. a) Fie f,g: (O,oo) - (0,oo) strict crescatoare. Demonstrati ca functia f-g este strict crescatoare;
b) Demonstrati cd functia h:(0,00) — R, h(x)=35"—15" —14* +6* este strict crescitoare;

C) Determinati toate solutiile reale ale ecuatiei 35¢ +6° =15" +14° +12.

4. a) Demonstrati ca, pentru orice z,w e C si orice a,f€R cu a+ =1, avem identitatea
2 2 2 2
laz+ pw| =alz| + plw| —aplz-w| ;
Pe laturile triunghiului ABC se considerd punctele M €(BC),N e(AC)si P e(AB)astfel
MB _NC PA

incat — = — = — . Si se demonstreze ci AM? +BN? +CP? > §(AB2 +AC* + BCZ) .
MC NA PB 4

b)
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NOTA
e Toate subiectele sunt obligatorii;
e Fiecare subiect este notat cu 7 puncte;
e Nu se acorda puncte din oficiu;
e Timpul efectiv de lucru este de 3 ore din momentul primirii subiectului.
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