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* Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
« Timpul de lucru efectiv este de trei ore.

SUBIECTUL I (30 puncte)
5p | 1. Demonstrati egalitatea i292® = log, 0, 5.
5p Fie x; si x, ridicinile ecuatiei x> — 3x — 2 = 0. Demonstrati ci x? + x2 < v/170.

2.
5p | 3. Rezolvatiin R ecuatia 9* —2-3* -3 = 0.
5p | 4. Determinati probabilitatea ca o submultime a multimii A = {a, b, c,d, e, f, g} sa contina cel putin
5 elemente.
5p [ 5. 1nsistemul xOy consideram punctele A(2,3), B(5,1) si C(3,—5). Determinati lungimea medianei
care porneste din punctul A n triunghiul ABC.
sin(x+y)+sin(x-y) _

- T . .
5p | 6. Flex,y € (O, Z)' Demonstrati egalitatea cos(riy)icostry) — tg x.
SUBIECTUL II (30 puncte)
a 0 b
1. Considerim multimea A =3l 0 1 0 )€ M3(R)|a?+ b% =1;.
-b 0 a
s 05
5p | a) Demonstrati cimatricea [ 0 1 0 |apartine multimii A.
4 3
—_— 0 -
5 5

5p | b) Demonstrati ca, oricare ar fi matricele U,V € A,avem U -V € A.
5p |c) Demonstrati ci, oricare ar fi matricea U € A avem U™! € A.

2. Pe multimea M = [0,) considerim operatia " @ " definiti prin x @y = x + 9y — 6\/x— ,
oricare ar fi x,y = 0.

5p | a) Demonstratica 4 @ 9 = 49.

5p [ b) Rezolvati in multimea M ecuatia x @ 1 = 10.

5p |[c) Studiati daca operatia " @ " admite element neutru.

SUBIECTUL 111 (30 puncte)

1. Consideram functia f: R - R, f(x) = Vx? — 4x + 5.

5p |a) Demonstrati ca ecuatia f'(x) = 0 admite o singura solutie reala.

5p | b) Determinati intervalele de monotonie ale functiei f.

5p | c) Demonstratica f(1,99) + f(2,01) < f(1,97) + f(2,03).

2. Fie functiile f, g: R — R, definite prin f(x) = x cos x + sinx si g(x) = x sinx.
5p |a) Demonstrati ca functia g este o primitiva a functiei f.

5p | b) cCalculati J2 f(x) Inxdx.

5 |9 Calcula‘;ifl\gxf(xz)lnxdx.
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