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Subiecte pentru clasa a XI-a

1. Determinaţi toate funcţiile continue f : R −→ R cu proprietatea că f(x) − f(y) ∈ Q
pentru orice x, y ∈ R cu x− y ∈ Q.

2. Fie n ∈ N, n ≥ 2, iar A ∈ M2n×n(C) şi B ∈ Mn×2n(C) două matrice cu proprietatea
că AB = C = (cij)i,j=1,2n are elementele date de

cij =


1 dacă i = j;
−1 dacă |i− j| = n;

0 dacă i 6≡ j(mod n).

Determinaţi produsul BA.

3. Fie n ∈ N, n ≥ 2, iar A,B,C,D ∈Mn×n(C) matrice cu proprietatea că A · tB şi C · tD
sunt matrice simetrice, iar A · tD −B · tC = In. Arătaţi că tA ·D − tC ·B = In.

4. Fie (xn)n≥1 şi (yn)n≥1 două şiruri definite prin x1 = 7
25

, y1 = 24
25

şi

xn+1 = xncos(yn)− ynsin(yn), yn+1 = xnsin(yn) + yncos(yn), (∀)n ≥ 1.

Arătaţi că cele două şiruri sunt convergente şi determinaţi limitele lor.

Notă: Timp de lucru - 3 ore


