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Etapa finala, Bistrita, 4 aprilie 2012

CLASA a VlI-a

Problema 1. Determinati cifrele nenule a, b, ¢ pentru care

11 1
—+-—+-=a,b(c).
a ¢

Problema 2. Se considera numarul natural n > 2012. Pentru orice
numar natural nenul p < 2011, notam cu A, multimea triunghiurilor care
au o latura de lungime egala cu catul impartirii lui n la 2012, o latura de
lungime egala cu catul impartirii lui n la p, iar lungimea celei de-a treia laturi
este numar natural (se considera ca impartirile se efectueaza cu rest).

a) Aratati ca, daca n < 4024, atunci pentru orice alegere a lui p, toate
elementele din multimea A, sunt triunghiuri isoscele.

b) Determinati valorile numéarului natural n pentru care multimea Ajgog
are H elemente.

Problema 3. Se considera triunghiul echilateral ABC' i X un punct
pe semidreapta (C'A astfel incat A € (CX). Pe bisectoarea unghiului BAX
se considera punctul D, iar pe semidreapta (AB se considera punctul E
astfel incat AF + EC = DA 4+ AC. Demonstrati ca semidreapta (C'D este

bisectoarea unghiului ACE.

Problema 4. Se considera un numar natural de sapte cifre, in scrierea
zecimala a caruia se folosesc cel mult trei cifre distincte nenule. Aratati ca se
pot sterge trei cifre astfel incat numarul de patru cifre ramas si rasturnatul
sau au un divizor comun mai mare sau egal cu 2.

Timp de lucru 2 ore. Se acorda in plus 30 de minute pentru clarificari.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



